
อาจารย ณัฐสิทธิ์ (อ.ปุก) 

www.hot-ed.co.th 
1 

บทท่ี 12 ความเทากันทุกประการ 
 
12.1 นิยาม ความเทากันทุกประการ  
 
 
- รูปสองรูปเทากันทุกประการ เมื่อรูปหนึ่งทับอีกรูปหนึ่งไดสนิทพอดี ใชสัญลักษณ “ ≅  ” แทนคําวา 

เทากันทุกประการ 
-  

                                   
 
 
 
 
- สวนของเสนตรงสองเสนจะเทากันทุกประการ เมื่อสวนของเสนตรงสองเสนนั้น ยาวเทากัน 

                          AB     แทน  สวนของเสนตรง AB และ 
                     ( )ABm     แทน   ความยาวของสวนของเสนตรง AB 
 

จากนิยาม ถา PQAB ≅  แลว  ( ) ( )PQmABm =  
 

                           
 
- มุมสองมุมจะเทากันทุกประการ เมื่อมุมทั้งสองนั้นมี ขนาดเทากัน 
 
                             Â    แทน   มุม A และ   m ( Â ) แทน   ขนาดของ Â  
 

จากนิยาม ถา B̂  ≅  Q̂  แลว m (B) = m (Q) และเพื่อความสะดวกใช B̂   = Q̂  แทน m ( B̂ )  = m ( Q̂ ) 
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- เสนตรงสองเสนตัดกัน มุมตรงขามจะมีขนาดเทากัน 

     
 
 จากรูป  1)  ตรงขามกับ 2)   ดังนั้น  1)  = 2)  
  3)  ตรงขามกับ 4)   ดังนั้น  3)  = 4)  
 
- ดานที่ยาวเทากันมุมที่มีขนาดเทากันหรือจุดที่ทับกันไดสนิท เรียกวา “สมนัยกัน” 
 

 
 
จากรูป จะไดวา AB สมนัยกับ DE นั่นคือ  AB  = DE 
   BC สมนัยกับ EF นั่นคือ  BC  = EF 
   CA สมนัยกับ  FD นั่นคือ  CA  = FD 
   CBA)  สมนัยกับ FED)  นั่นคือ  CBA)   =          FED)  
   ACB)  สมนัยกับ DFE)  นั่นคือ  ACB)  =          DFE)  
   BAC)  สมนัยกับ EDF)  นั่นคือ  BAC)   =          EDF)  
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ขอสังเกตเก่ียวกับความเทากันทุกประการของรูปตาง ๆ 
 
1. รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากสองรูปที่มีความยาวรอบรูปยาวเทากันอาจจะไมเทากันทุกประการก็ได เชน รูปสี่เหลี่ยมผืนผาที่มีดานกวาง    

6 ซม. และดานยาว 2 ซม. กับ สี่เหลี่ยมจัตุรัสที่มีดานยาวดานละ 4 ซม.จะมีเสนรอบรูปยาว 2 ×  (2 + 6) = 2 ×  (4 + 4) = 16 ซม. 
แตไมเทากันทุกประการ 
 

2. รูปสี่เหลี่ยมผืนผาสองรูปที่มีพ้ืนที่เทากัน อาจไมเทากันทุกประการ เชน  
 
 

 
 
 พ้ืนที่สี่เหลี่ยมผืนผา A  =  6 ×  10   =   60 ตารางหนวย 
 พ้ืนที่สี่เหลี่ยมผืนผา B  =  5 ×  12   =   60 ตารางหนวย 
∴  พ้ืนที่สี่เหลี่ยมผืนผา A  = พ้ืนที่สี่เหลี่ยมผืนผา B แตขนาดไมเทากัน 
 

3. รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีขนาดมุมเทากันสามคู รูปสามเหลี่ยมสองรูปนี้อาจไมเทากันทุกประการ เชน 
 

      
 

4. รูปวงกลมสองรูปที่มีรัศมีเทากันจะเทากันทุกประการ 
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ลองทําดู 
 
จงเติมขอความลงในชองวางใหถูกตอง 
(1) 

                              
 
กําหนด      ABC ≅        EDC 
จุด A สมนัยกับ _______________ 
จุด B สมนัยกับ _______________ 

AC      สมนัยกับ _______________ 
CBA)  สมนัยกับ _______________

 
(2)  

                                                  
 
กําหนด    PQR  ≅       PSR 
จุด Q สมนัยกับ _______________ 
   PQ สมนัยกับ _______________ 
  QR  สมนัยกับ _______________ 

QPR)  สมนัยกับ _______________ 
RQP)  สมนัยกับ _______________

(3)  

                                                             
กําหนด      OAD  ≅        OBC 
DO = _______________ 
AD = _______________ 
OA = _______________ 

ODA)   = _______________ 
AOD )   = _______________ 
DAO)  = _______________
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(4)  

                                     
 
กําหนด    ก ≅       ข 
â  = _______________ องศา 
b)  = _______________ องศา 
x = _______________ ซม. 
 
(5)  

                                
 
กําหนด   ก≅      ข 
â  = _______________ องศา 
b)  = _______________ องศา 
x = _______________ ซม. 

y  = _______________ ซม. 
z  = _______________ ซม.
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12.2 ความเทากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยม  
 
มีอยู 3 แบบ คือ 

 
- ดานมุมดาน (ด.ม.ด.) 
- มุมดานมุม (ม.ด.ม.) 
- ดานดานดาน (ด.ด.ด.) 

 
รูปสามเหลี่ยมที่สัมพันธกันแบบ  ดาน – มุม – ด าน (ด.ม.ด.) 

 
“มุมอยูระหวางดานสองคูที่ยาวเทากัน แลว รูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นจะยาวเทากันทุกประการ” 

    
 
จากรูป  AB   = DE  (ดาน) 
  CAB)  = FDE)  (มุม) 
  AC  = DF  (ดาน) 
 
 ดังนั้น  ABC ≅      DEF เพราะมีความสัมพันธกันแบบ ด.ม.ด. 
 
ตัวอยางที่ 12.1 กําหนดให CBA)   = DBA)  และ BC = BD จงใหเหตุผลวาเพราะเหตุใด AC  และ AD  จึงยาวเทากัน 

                                                  
พิจารณารูปสามเหลี่ยม ABC และรูปสามเหลี่ยม ABD 
 

  1.  CB   =   BD  (โจทยกําหนดให) 
  2. CBA)    =  DBA)   (โจทยกําหนดให) 

  3.   AB   =   AB  ( AB  เปนดานรวม) 
  4.       ABC             ≅            ABD  (ความสัมพันธดาน – มุม –ดาน) 
  5.   AC   =   AD  (คุณสมบัติการเทากันทุกประการ) 
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ตัวอยางที่ 12.2 กําหนดให AO  = BO  และ CO  = DO  จงอธิบายวา เพราะเหตุใดรูปสามเหลี่ยม AOC และรูปสามเหลี่ยม BOD 
         จึงเทากันทุกประการ 

                                     
 
 1.  AO    =   BO   (โจทยกําหนดให) 
 2. COA)     =           DOB)   (เสนตรงสองเสนตัดกัน ขนาดของมุมตรงขามเทากัน) 
 3.  CO    =   DO   (โจทยกําหนดให) 
 4.       AOC            ≅            BOD  (ความสัมพันธดาน – มุม –ดาน) 
  

ลองทําดู 
 
1. ขอใดที่รูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธแบบ ดานมุมดาน 
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2. กําหนดให AD  = CB และ DBCBDA )) = จงพิสูจนวาเพราะเหตุใด สามเหลี่ยม ADB จึงเทากันทุกประการกับสามเหลี่ยม CBD 
 

                                 
 
 
 
 
 
 
 
 
3. กําหนดให AB  = BC  และ DBCDBA )) =  จงพิสูจนวา DADC =  
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4. กําหนดให AC  = DE , EBCB = , BCA
)

 = BED
)

 จงพิสูจนวา CAB
)

 = EDB
)

  
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. กําหนดใหเสนทแยงมุม MO  และ NP  ของรูปสี่เหลี่ยม MNOP แบงครึ่งซึ่งกันและกันที่จุด Q จงพิสูจนวารูปสี่เหลี่ยม MNOP 
เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน 
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รูปสามเหลี่ยมที่สัมพันธกันแบบ มุม – ดาน – มุม (ม.ด.ม.)“ดานอยูตรงกลางระหวางสองมุมคูที่เทากันแลว สามเหลี่ยมสองรูปเทากัน 
ทุกประการ” 

            
  

จากรูป  CBA)  = RQP)  (มุม) 
   BC  = QR  (ดาน) 
   ACB)  = PRQ)  (มุม) 
 ดังนั้น                 ABC      ≅             PQR (ความสัมพันธมุม – ดาน – มุม) 
 
 ตัวอยางที่ 12.3 กําหนดให DCBC = , CDECBA )) =  และ ECDACB )) =  จงอธิบายวาเพราะเหตุใด CECA=  

                                       
 
 1.  CBA)          =         CDE)   (โจทยกําหนดให) 
 2.  BC           =         DC   (โจทยกําหนดให) 
 3.  ACB)           =         ECD)   (โจทยกําหนดให) 
 4.      ABC      ≅         EDC  (ความสัมพันธมุม – ดาน – มุม)  
 5. ∴   CA       =         CE   (สามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการ) 
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ตัวอยางที่ 12.4 กําหนดให AB  = AC  และ EBA)  = DCA)  จงอธิบายวาเพราะเหตุใด BE  = CD  และ AEB)  = ADC)  

                                       
 

  พิจารณารูปสามเหลี่ยม ABE และรูปสามเหลี่ยม ACD 
 
  1. EBA)   =   DCA)   (โจทยกําหนดให) 

2. AB   =  AC   (โจทยกําหนดให) 
  3. EAB)   =  DAC)   (เปนมุมรวม) 
  4.       ABE            ≅        ACD  (ความสัมพันธ มุม–ดาน-มุม) 

 5. ∴  BE  = CD   (สามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการ) 
  6. AEB)   = ADC)   (สามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการ)  
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ลองทําดู 
 
1. ขอใดที่รูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความสัมพันธแบบ มุม – ดาน – มุม (ม.ด.ม.) 
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2. กําหนดให BADBAC )) =  และ DBACBA )) =  จงอธิบายวาเพราะเหตุใด สามเหลี่ยม ABD เทากันทุกประการกับสามเหลี่ยม 
CBD 

                                                     
 
 
 
 
 
 
 

3. กําหนดให BOAO =  และ OBCOAD )) = จงอธิบายวา เพราะเหตุใด CBDA=  
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4. กําหนดให CABDBA )) = , BCAADB )) =  และ ACBD =  จงอธิบายวา เพราะเหตุใด CBDA=  
 

                                        
 
 
 
 
 
 
5. กําหนดใหรูปสี่เหลี่ยม ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมผืนผา และ FCBEAD )) = จงอธิบายวาเพราะเหตุใด สามเหลี่ยม EDA จึงเทากัน 

ทุกประการกับสามเหลี่ยม FBC 
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6. กําหนดให OP  แบงครึ่ง QOR)  และ QPORPO )) =  จงอธิบายวาเพราะเหตุใด PQPR =  
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12.3 รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว  
 

คือ รูปสามเหลี่ยมที่มีดานประกอบมุมยอดยาวเทากันและมุมที่ฐานกางเทากัน 

              
 

รูปสามเหลี่ยม ABC เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว มี BCAC =  เรียก ดาน AC  และ ดาน BC  วาดานประกอบมุมยอด  
เรียก ดาน AB  วาฐาน เรียก CBA)  และ CAB)  วามุมที่ฐาน และเรียก BCA)  วา มุมยอด 

 
ขอสรุปเก่ียวกับสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

                                                              
 
1. เสนแบงครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว แบงรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วออกเปนรูปสามเหลี่ยมสองรูปที่เทากันทุกประการ 
2. มุมที่ฐานของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วมีขนาดเทากัน 
3. เสนแบงครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว แบงครึ่งฐานของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 
4. เสนแบงครึ่งมุมยอดของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วต้ังฉากกับฐานของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว
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ตัวอยางที่ 12.5 กําหนดให DBA)   = DBC)  และ BDA)   = BDC)   = 90๐ รูปสามเหลี่ยม ABC เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วหรือไม  
          เพราะเหตุใด 

     
วิธีทํา พิจารณารูปสามเหลี่ยม ABD และรูปสามเหลี่ยม CBD  
 1. DBA)   =   DBC)   (โจทยกําหนดให) 
 2.  BD   =   BD   ( BD  เปนดานรวม) 
 3. BDA)   =   BDC)   (โจทยกําหนดให) 
 4.    ABD               ≅        CBD  (ความสัมพันธ มุม–ดาน–มุม) 
 5.  AB   =   BC   (คุณสมบัติการเทากันทุกประการ) 
 6. DAB)   = DCB)   (คุณสมบัติการเทากันทุกประการ) 
 7.  รูปสามเหลี่ยม ABC เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว  (ดานประกอบมุมยอดยาวเทากัน) 
 
ตัวอยางที่ 12.6 กําหนดให DB  = EC , AB  = AC  และ DBA)  = ECA)  รูปสามเหลี่ยม ADE เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วหรือไม 
 

                         
 
 1. DB   =   EC   (โจทยกําหนดให) 
 2. DBA)   =   ECA)   (โจทยกําหนดให) 
 3. AB   =   AC   (โจทยกําหนดให) 
 4.       ABD            ≅      ACE  (ความสัมพันธ ดาน–มุม-ดาน) 
  5.  AD   =   AE   (ความเทากันทุกประการของสามเหลี่ยม) 

 6. EDA)   = DEA)   (ความเทากันทุกประการของสามเหลี่ยม) 
 7. รูปสามเหลี่ยม ADE เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว   
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ลองทําดู 
 
1. จากรูปที่กําหนดให จงหาคาตัวแปรในแตละขอ โดยใชคุณสมบัติของรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

 
(1)        

  
       a = _________________ องศา 

      b = _________________ องศา 
 
 

(2)        

  
       a = _________________ องศา 
       b = _________________ องศา 
       c = _________________ องศา 
 
(3)        

  
       a = _________________ องศา 

      x = _________________ ซม. 
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(4)        

  
       a = _________________ องศา 

      b = _________________ องศา 
 
 
(5)        

  
       a = _________________ องศา 

      b = _________________ องศา 
 
2. กําหนดให ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมผืนผา E เปนจุดกึ่งกลางของดาน DC  สามเหลี่ยม ABE เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วหรือไม 

เพราะเหตุใด 
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3. กําหนดให ADE เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว มี AEAD =  และ ECDB =  รูปสามเหลี่ยม ABC เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 
หรือไม เพราะเหตุใด 

                                    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

4. กําหนดให CABEAB )) =  และ CBAEBA )) =  รูปสามเหลี่ยม AEC เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วหรือไม เพราะเหตุใด 
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รูปสามเหลี่ยมที่สัมพันธกันแบบ ฉาก  - ดาน – ดาน (ฉ.ด.ด) “มีดานตรงขามมุมฉากยาวเทากันและมีดานประกอบมุมฉาก 
ยาวเทากันหนึ่งคู รูปสามเหลี่ยมทั้งสองจะเทากันทุกประการ” 

                    
 
ตัวอยางที่ 12.7 กําหนดรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว ABC โดย A)  เปนมุมยอด ถา AD  ต้ังฉากกับ BC  ที่จุด D จงพิสูจนวาสามเหลี่ยม ABD  
                         เทากันทุกประการกับ สามเหลี่ยม ACD 

                                
 
 พิจารณารูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABD และ ACD จะไดวา 
 
 1.  BDA)    =   CDA)   (โจทยกําหนดให) 
 2.  AB    =   AC   (     ABC เปนสามเหลี่ยมหนาจั่ว) 
 3.  AD    =   AD   (ดานรวม) 
 4.       ABD   ≅      ACE  (ความส ัมพันธ ดาน – มุม - ดาน) 
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รูปสามเหลี่ยมที่สัมพันธกันแบบ ดาน – ดาน - ดาน (ด.ด.ด.) “ดานยาวเทากันสามคู ดานตอดานแลวรูปสามเหลี่ยมสอง รูปนี้ 
เทากันทุกประการ” 

            
 
 จากรูป DEAB = ; EFBC = ; FDCA=  
∴      ABC  ≅        DEF เพราะ มีความสัมพันธกันแบบ ดาน – ดาน - ดาน (ด.ด.ด.) 
 
ตัวอยางที่ 12.8 กําหนดให MPMO =  และ NPNO =  จงอธิบายวาเพราะเหตุใด รูปสามเหลี่ยม MNO และ รูปสามเหลี่ยม MNP จึง 
         เทากันทุกประการ 

     
 
 1.  MO    =   MP   (โจทยกําหนดให) 

  2.  NO    =   NP   (โจทยกําหนดให) 
  3. MN    =   MN   (ดานรวม) 
  4.        MNO   ≅      MNP  (ความสัมพันธ ดาน – ดาน - ดาน) 
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ตัวอยางที่ 12.9 กําหนดให DF  = EG  และ EF  = DG  จงอธิบายวา เพราะเหตุใด EFD)  = DGE)  
 

               
 

 1. DF    =   EG   (โจทยกําหนดให) 
  2. EF    =   DG   (โจทยกําหนดให) 
  3.  DE    =   DE   (ดานรวม) 
  4.       MNO   ≅      MNP  (ความสัมพันธ ดาน – ดาน - ดาน) 
  5. EFD)    = DGE)   (สามเหลี่ยมสองรูปเทากันทุกประการ) 
 
 

ลองทําดู 
 
1. ขอใดที่รูปสามเหล ี่ยมสองรูปมีความสัมพันธแบบ ดานดานดาน 
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2. กําหนดให NOMO =  และ NPMP =  จงอธิบายวาเพราะเหตุใด 
 

                                             
 
(1)     MOP  ≅       NOP    (2) OP  ⊥  MN  ที่จุด P 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. กําหนดให ABCD เปนรูปสี่เหลี่ยมผืนผา จงอธิบายวาเพราะเหตุใด DBCBDA )) =  
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4. กําหนดให ABC เปนสามเหลี่ยมหนาจั ว และ AEAD = , CEBD =  จงใหเหตุผลวา เพราะอะไร CEABDA )) =  
                                                 

                                        
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5. กําหนดให CADB =  และ BCAD =  จงอธิบายวา เพราะเหตุใด CBADAB )) =  

                               

                               


